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1. OMOWIENIE ROZPRAWY

1.1. Oméwienie wynikéw. Odwzorowanie f : X — Y miedzy G-
CW-kompleksami X 1Y nazwiemy pseudo-rdwnowaznoscig, jesli f jest
homotopijna réwnowaznoscia, ale niekoniecznie G-réwnowaznoscig. Skon-
czony G-CW-kompleks spdjny Y nazwiemy G-szablonem, jesli zbior
punktéw stalych G-dzialania jest niepusty.

Celem badan autora rozprawy jest odpowiedz na pytanie, ktoére gtadkie
rozmaitosci F' sa dyfeomorficzne z rozmaitoscia punktéw statych M¢
rozmaitosci M, ktéra jest pseudo-réwnowazna z pewnym G-szablonem
¥

Autor udziela kompletnych odpowiedzi na postawione pytanie w
nastepujacych przypadkach:

(1) G jest skoficzong p-grupa, a Y jest Fp-acycklicznym szablonem
z Y G jest zbiorem jednopunktowym;

(2) G jest grupa skoriczona, ktérej rzad nie jest potega liczby pier-
wszej, Y jest acyklicznym G-szablonem, z charakterystyka Eu-
lera punktéw statych spelniajaca warunek x(Y®) =1 ( mod ng),
gdzie ng jest liczbg Olivera;

(3) F jest stabilnie paralelizowalna, G ma rzad nie bedacy potega
liczby pierwszej;

(4) M jest G-rozmaitoécia bez punktéw stalych, a G speinia te
same zaloZenia, co w pkt. 2-3;

Ponadto, autor dowodzi nastgpujacego pigknego twierdzenia: Dla kazdej
skoriczonej grupy Olivera G istnieje dzialanie gladkie G bez punktéw
statych na RP?",

1.2. Ocena wynikéw. Rozprawa zawiera cztery bardzo interesujace
wyniki ”w duchu Jonesa”, tzn. twierdzenia bgdace w pewnym sensie
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odwrotnoscia teorii Smitha. Teoria Smitha opisuje ograniczenia koho-
mologiczne na zbiér punktdiw statych dzialania grupy Liego na roz-
maitosci gladkiej. Teoria Jonesa "realizuje” $ciagalne CW-kompleksy
jako zbiory punktéw statych $ciggalnych G-CW-komplekséw, dla grupy
cyklicznej rzedu p. Rezultaty uzyskane przez Jana Pulikowskiego znaczaco
poszerzaja klasy rozmaitosci dla ktérych mozliwe jest uzyskiwanie tego
typu wynikéw. Na przykiad, dzialania grupy na dyskach i przestrzeni-
ach euklidesowych mozna rozwaza¢ na przestrzeniach F,-acyklicznych
(Twierdzenie 0.1 rozprawy).

Pomineg szczegdtowe sformutowania Twierdzenri 0.1-0.4, ograniczajac
sie do jakosciowego opisu powyzej. Omoéwie bardziej szczegétowo Twier-
dzenie 0.5, ktore jest nie tylko interesujace, ale tez eleganckie. Bardzo
waznym pytaniem w teorii dzialan grup jest pytanie o grupy, ktére
dzialaja w sposéb gladki bez punktéw stalych na zwartych rozmaitosciach
posiadajacych witasnosé punktu statego. Rozwigzanie tego problemu
mialo by zastosowania daleko wykraczajace poza obszar teorii grup
przeksztalcen. Jak dotad, najwazniejszym wynikiem bylo rozwiazanie
problemu przez Olivera dla grup skonczonych dzialajacych na dysku
(takie grupy nazywane sa grupami Olivera, ich definicje pomijam). Pu-
likowski udowdnit twierdzenie, ktére orzeka, ze wszystkie grupy Oliv-
era moga dziala¢ bez punktéw stalych réwniez na parzystowymiarowej
rzeczywistej przestrzeni rzutowej. Dowdd Twierdzenia 0.5 (pozornie
bardzo krétki) wymaga znajomosci réznorakich technik teorii dziatan
grup (twierdzenia o G-niezmienniczym otoczeniu orbity, RG-moduléw,
wynikéw Laitinena i Morimoto o dziataniach grup Olivera na sferach).
Autor rozprawy sprytnie korzysta z tych wynikéw i konstruuje dziatanie
grupy Olivera na S?"#RP?" = RP?", co koriczy dowdd.

1.3. Ocena poprawnosci pracy. Dowody twierdzer, moim zdaniem,
sa poprawne.

1.4. Ocena prezentacji. Prezentacja jest bardzo dobra: klarowna i
zwiezla, wyniki autora sa jawnie wskazane, motywacje sa tadnie opisane,
analiza zrédet jest kompletna.

1.5. Ocena publikacji. Jan Pulikowski jest wspétautorem dwéch pub-
likacji w dobrych periodykach matematycznych:
e Smooth actions of p-toral groups on Z-acyclic manifolds, Proc.
Steklov Inst. Math. 305(2019), 262-269
e Fized point sets of smooth G-manifolds pseudo-equivalent to a
G-template, Bull. Polish Acad. Sci, Math. 70(2022).
Publikacje zawieraja znaczng czes¢ materiatu przedstawionego w rozprawie.
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2. KONKLUZJA

Rozprawa doktorska prezentuje znaczace osiagniecie badawcze pole-
gajace na kompletnym rozwigzaniu problemu dyfeomorficznoéci roz-
maitosci z rozmaitoscia punktéw statych G-rozmaitoéci z zadanym G-
szablonem dla wybranych G. W zwiazku z powyzszym, stwierdzam, ze
rozprawa doktorska spenia wszystkie ustawowe i zwyczajowe wyma-
gania. Wnioskujg o dopuszczenie mgr. Jana Pulikowskiego do dalszych
etapéw przewodu doktorskiego.

Tvalle



